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I. Muc tiéu
1. N§i dung chwong trinh va yéu ciu can dat
1.1. Cong thirc lwgng giac va phwong trinh lwong giac
— St dung dugc may tinh cam tay dé tinh gia tri luong giac ciia mot goc lugng giac khi biét sé do
cua goc do.
— Mb ta duoc cac phép bién dbi luong giac co ban: ¢ong thic cong; cong thic goc nhan doi;
cdng thae bién dbi tich thanh tong va cong thac bién d6i tong thanh tich.
— Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gin voi gié tri luong giac cua goc luong giac va cac
phép bién doi lugng giac.
— Nhan biét duoc cong thizc nghiém cua phuong trinh lugng giac co ban:
sin x = m;cos x = m; tan x = m;cot x =m bang cach van dung do thi ham sé luong giac twong ung.
— Tinh duoc nghiém gan dung ctia phuong trinh lugng gidc co ban bangmay tinh cam tay.
— Giai duoc phuong trinh lugng giac ¢ dang van dung truc tiép phuong trinh lwong giac co ban
(vi du: giai phuong trinh lugng giac dangsin 2x =sin 3x,sin x = cos3x ).
— Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gin voi phuong trinh lwong giac (vi du: mot sé bai
toan lién quan dén dao dong diéu hoa trong Vat Ii,...).
1.2. CAp sb cong, cap sé nhan
— Nhan biét duoc mot diy s 1a cap s cong.
— Giai thich dugc cong thirc xac dinh s6 hang tong quat ciia cAp sb cong.
— Tinh dugc tong cta n s6 hang dau tién cta cip sb cong.
— Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gin voi cip sb cong dé giai mot sb bai toan lién quan
dén thuc tién (vi du: mot s6 van dé trong Sinh hoc,
trong Gido duc dan 56,...).
— Nhan biét duoc mot ddy sd 1a cap so nhﬁn
— Giai thich dugc cong thu’c xéc dinh sb hang tong quat cta cp s6 nhan.
— Tinh dugc tong cla n so hang dau tién cua cap sd nhan
— Giai quyét dugc mot s6 van dé thyc tién gan véi cap s6 nhan dé giai mot sb bai toan lién quan
dén thyc tién (vi du: mot sb van dé trong Sinh hoc, trong Gido duc dan sé,...).
1.3. Gi6i han. Ham sd lién tuc
— Nhén biét duoc khai niém gi6i han cua diy sb.
- Giai thich dugc mét s6 gidi han co ban nhu: lim ik = 0(k € N*) ; nllrpqu =0(ql<1); nllrpwc =C vsi

n—>+a[)
C la hang sb.
— Van dung dugc cac phép toan gidi han day so6 dé tim gidgi han cua mot day so6 don gian(Vi du:

2n+1 .. +J4n?+1 )

lim ; lim
n—>+o N n—+o0 n

— Tinh dugc tong ciia mot cip sd nhan i vo han va van dung dugc két qua do dé giai quyét mot
s6 tinh huéng thuc tién gia dinh hoic lién quan dén thuc tién.

— Nhan biét duoc khai niém gidi han hiru han ctia ham s0, gidi han hiru han mot phia ciia ham )
tai mot diém.




— Nhan biét dugc khai niém gidi han hitu han ctia ham s6 tai vé cuc va mod ta dugc mot so gidi

, . C . C ‘e Y Ao A A
han co ban nhu lim — =0, lim—- =0, vdi ¢ 1a hang so0 va k 1a s0 nguyén duong

X—)+OCX X—)—OOX
— Nhan biét duoc khai niém gi61 han vo cyc (mot phia) cua ham s6 tai mot
diém va hiéu dugc mot sd 2161 han co ban nhu: Iin])(ia = +00; "mx—la =—c0
— Tinh dugc mot s6 giéi han ham sb bang cach van dung cac phép toan trén gidi han.
— Giai quyét dugc mot s6 van dé thuc tién gin voi giéi han ham sb.
— Nhéan dang dugc ham s6 lién tuc tai mot diém, hodc mot khoang, hoac mot doan.
— Nhan dang dugc tinh lién tuc cuia téng, higu, tich, thuong ctia hai ham s6 lién tuc.
— Nhan biét duoc tinh lién tuc ctia mot s6 ham so cép co ban (nhu ham da thire, ham phan thic,
ham can thirc, ham luong gidc) trén tap xac dinh cua chung.
1.4. Pwong thang va mat phang trong khdng gian, quan hé song song
— Nhan biét duoc cac quan hé lién thudc co ban gitta diém, dudng thang, mit phang trong khéng
gian.
— M6 ta duoc ba cach xac dinh mat phang (qua ba diém khéng thang hang; qua mot duong thang
va mot diém khong thudc duong thang do; qua hai dudng thang cat nhau).
— Xac dinh dugc giao tuyén cua hai mat phang; giao diém cia duong thang va mat phang.
—Van dung duoc cac tinh chat vé giao tuyén cua hai mit phang; giao diém cua duong thang va
mat phang vao giai bai tap.
— Nhan biét duoc hinh chdp, hinh ti dién.
—Van dung duoc kién thirc vé dudng thang, mat phang trong khong gian dé md ta mot sb hinh
anh trong thuec tién.
— Nhan biét duoc vi tri twong ddi cia hai duong thang trong khong gian:hai dudng thang triing
nhau, song song, cat nhau, chéo nhau trong khdng gian.
— Giai thich dugc tinh chat co ban vé hai dudng thang song song trong khong gian.
—Van dung duoc kién thirc vé hai duong thang song song dé mé ta mot sé hinh anh thuc tién.
— Nhan biét duoc duong thang song song véi mit phang.
— Giai thich dugc diéu kién dé duong thang song song véi mat phang.
— Giai thich dugc tinh chat co ban vé duong thang song song véi mat phang.
—Van dung duoc kién thirc vé dudng thang song song véi mat phang dé mé ta mot s6 hinh anh
trong thuc tién.
— Nhan biét duoc hai mit phang song song trong khong gian.
— Giai thich duogc diéu kién dé hai mit phing song song.
— Giai thich dugc tinh chat co ban vé hai mit phang song song.
— Giai thich dugc dinh 1i Thales trong khong gian.
— Giai thich duogc tinh chat co ban cta ling tru va hinh hop.
— Van dung duoc kién thirc vé quan hé song song dé mé ta mot sb hinh anh trong thuc tién.
— Nhén biét duoc khai niém va céc tinh chét co ban vé phép chiéu song song.
— Xac dinh duogc anh ctia mot diém, mot doan théng, mot tam giac, mot duong tron qua mot phép
chiéu song song.
— V& duoc hinh biéu dién ctia mot sé hinh khéi don gian.
— Str dung duoc kién thic vé phép chiéu song song dé mé ta mot sé hinh anh trong thuc tién.
1.5. Hai dwong thang vuéng goc
— Nhén biét duoc khai niém goc giita hai duong thang trong khong gian.
— Nhén biét duoc hai duong thang vudng goc trong khong gian.
— Chirg minh duoc hai dudng thing vudng goc trong khong gian trong mot sb truong hop don
gian.



— St dung duoc kién thic vé hai duong thang vudng goc dé mé ta mot sd hinh anh trong thyc
tién.

2. Phét trién cac ning luc toan hoc

- Tu duy va 14p luan toan hoc: Khang dinh dugc két qua quan sat, nhan biét duoc cac diém tuong
ddng va khac biét

- Giai quyét van dé: Thuc hién va trinh bay dwoc giai phap giai quyét van dé

- Giao tiép: Doc, hiéu duoc thong tin toan hoc co ban

- M6 hinh héa : Thiét l1ap duoc md hinh toan hoc gén véi tinh hudng thyc tign

- Str dung cdng cu, phuong tién: St dung dugec MTCT dé giai quyét van dé toan hoc

3. Phat trién cac pham chat: Trung thuc, c6 trach nhiém.

I1. Ma tran dé (Thoi gian 1am bai 90 phat)

Ma tran khung

Noi dung S6 cau hoi |

i TN 4 lya chon | TN dung sai Tu luan
Cong thic luwgng giac va phuong trinh 2
luong giac
Cap s6 cong, cap sé nhan 4 1 1
Gidi han diy s6 va ham sb 7 1
Ham sd lién tuc 2 1
Puong thang va mat phang trong khong | 4 1 1
gian, quan hé song song
Hai dudng thang vudng goc 1 1
Tong 20 (4 diém) 3 (3 diém) |4 (3 diém)

I11. Pé tham khao (thei gian lam bai 90 pht)

A. TRAC NGHIEM (7,0 PIEM)

Phan 1. (4,0 diém bao gom 20 cau). Hoc sinh tra loi tir cau 1 dén cau 20. M&i cau, hoc sinh
chi chgn mot phwong an.

Cau 1. Cho sina=g, (%<a<ﬂ). Gia tri cua cosa bang

A. —2. B. —ﬂ. C. g D. ﬂ
5 5 5 5
Cau 2. Cong thirc nghiém cua phuong trinh cosx = Y la
X=5—”+kﬂ' X=5—ﬂ+k27z
A 65 (ke2). B. 6 (ke2).
X=——ﬂ+k7r X=£+k27r
L 6 . 6
X=5—”+k7r X=5—7Z+k27r
C. 6 («ke2). D. 65 (keZ).
X=£+k72 X=——7[+k27z
L 6 L 6

Cau 3. Trong cac day sé sau day, day sé nao la cip sé cong?
A. -2;0;2. B. 1;5;5. C.124.. D. 1.3;7.
CAu 4. Cho cap sd cong biét s6 hang thi nhét [a 2 va cdng sai 1a —3. Tinh sb hang thtr 20



A. u, =-55. B. u,, =-58. C. u, =62. D. u, =59.

Cau 5. Tong S =1+4+7+10+...+118 bang
A. 2618. B. 7021. C. 2261.. D. 2380.

Cau 6. Cho cip sé nhan 1;—%;%;.... S6 hang thtr 10 cua cap s6 nhan bang

L B. L c. L D. -1
512 512 1024 1024
Cau 7. Cho limu, =a, limv, =h, (a,beR). Chon ménh dé sai
A. lim(u, +v,)=a+b. B. lim(u,-v,)=a-b. C. lim(u,.v,)=ab. D. Iimu—":%.
Vn
Cau 8. lim>—2 bang
3"+1
A -2 B. 0. C. 1. p. L.
3 2

Cau 9. Thé va Rua cach nhau 1 km cling xuat phat véi van toc lan luogt 12 50 km/h va 1 km/h,
theo cing hudng (hudng tir Tho sang Rua). Hoi sau thoi gian bao lau thi Tho bat kip Rua ?

A Ln B. Lh. c. L. D. L.

50 51 49 48
Cau 10. Cho lim f(x) =L >0va limg(x) =0, g(x) <0 . Ménh dé nao sau day 1a dung?
A. Iimwzwo. B. |im@=—oo

X—a g(x) X—a g(x)
C. Iim@:@. D. Iimmzo.

e f(x)  f(a) x>2 g(X)
cau1l. lim—=L 1a

-1 U x =1
A. +o. B. khdng ton tai. C. —o. D.0.
2
Cau 12. Cho ham sé f(x) = X3 3w day s6 (u,)co u, _27N Gigi han caa ddy s6 f(u,)bang
X +2 n+1
A 2. B. 1. C. 2. D. L.
10
Cau 13. lim ——=— bang
X—>+00 X2_1
A. 1. B. -1. C.0. D. 4.
Cau 14. Him sb y = )2(+j gian doan tai diém nao sau day ?
X" +4X
A. x=0. B. x=0vax=-4. C. x=-4. D. x=4.
L a : , X-3x+2 q
Céu 15. Cho phan so toi gian m:E’ (b>0) dé ham so f (x) = x—1 7 lién tuc tai diém
m , X<1

x =1. Biéu thirc 2a—b bang

A. -2, B. 2. C. 3. D. -3.

Cau 16. Trong khong gian ménh dé nao sau day 1a dung?

A. Néu hai mat phang (P) va (Q) song song thi moi dudéng thang trén (P) déu song song (Q).

B. Néu hai mat phang (P) va (Q) song song thi moi dudng thang trén (P) déu song song véi moi
duong thang trén (Q).



C. Néu hai dudng thang song song lan luot trén hai mat phang phan biét (P) va (Q) thi (P) song
song vai (Q).

D. Qua mét diém nim ngoai mit phang cho trudc, ta v& duoc duy nhat mot dudng thing song
song véi mit phang cho trude do.

Cau 17. Cho tir dién ABCD va diém M thuoc canh AC. (P) 1a mit phang qua MD va song song
BC. Goi d la giao tuyén cua (P) va (ABC). Ménh dé nao sau ddy la dung?

A. d qua M va song song AB. B. d qua D va song song AB.

C. d qua M va song song BC. D. d qua D va song song BC.

Cau 18. Trong cac diéu kién du dé hai mit phang phan biét (P) va (Q) song song sau day, diéu
kién nao la sai?

A. (P) va (Q) khong c6 diém chung.

B. (P) va (Q) cuing song song mot mit phang (R).

C. (P) chtra 2 duong thang cét nhau ciing song song (Q).

D. (P) chira 2 dudng thiang a, b song song va a, b ciing song song (Q).

Cau 19. Trong khong gian, hinh nao sau day khdng phai 1a hinh biéu dién cua mot tam giac déu?

A. tam giac déu. B. tam giac thuong.

C. tam giac can. D. hinh binh hanh.

Cau 20. Cho hinh hop 4BCD.A’B’C’D’, gbc cia hai dudng thang DC va BC’ 1a

A. ABC'. B. CBC". C. DC'B. D. DC'C.

Phan 11 (3,0 diém bao gém 3 cau). Hoc sinh tra loi tir cdu 1 dén cau 3. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & mdi cau, hec sinh chon ding hoic sai.
Cau 1. Cho cip sé cong (u ) co u, =2, u, =4

a) Cong sai cua cap s6 cong 1a d = 1. b) Sé hang tht 10 cua CSC bang 49.

¢) 74 khong phai 1a mot sé hang caa CSC. d) Tong 10 sé hang dau cia CSC bang 245.
X>=3x+2 .

Cau 2. Chohamsé f(x)=1 x-1 khi x>1
2X khi x<1

a) f(1)=2. b) lim f (x)=2.

C) Iir}] f(x)=-3. d) HS khong cé gisi han hitu han khi x —1.

Cau 3. Cho hinh chép SABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh binh hanh tam O va M 1a trung diém cua SB
a) Giao tuyén cua hai mat phang (SAC) va (SBC) 1a dudng thing SO.

b) Giao tuyén caa hai mit phang (MCD) va (SAB) 1a duong thiang qua diém S va song song AB.

¢) Giao diém cuia dudng thang DM va (SAC) 1a giao diém cua hai duong thang DM va SC.

d) Buong thang OM song song (SDC)

B. TU LUAN (3,0 PIEM)

Cau 1 (0,5 @). Dan s trung binh caia Viét Nam nam 2020 13 97,6 triéu nguoi, ti 1¢ ting dan sd la
1,14%/mam (Nguén: Nién giam thong ké cua Viét Nam nam 2020, NXB thong ké, 2021). Bén nam
2030 thi dan sb cua Viét Nam la bao nhiéu? (Gia st ti 1¢ ting dan s6 khong thay doi trong thoi

gian do)
, VX*+3-2x o q
Céau 2 (1,0 @). Xet tinh lién tuc caa hamso f(x) = 1—x ’ tai diem x=1.
X2 +1 , x=1

Cau 3 (1,5 d). Cho hinh hop ABCDA’B’C’D’ ¢6 M, N, P lan luot 13 trung diém cua cac canh AB,
BC vaBB’.
a) Chang minh hai mat phang (MNP) va (DA ’C’) song song.



b) Cho gdc cua hai duong thiang AB va BC bing 70°. Tinh sé do goc cua hai dudng thang
DCvaB’C".



